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hundsfliigel aufgetreten bin — nun lebe wohl und sei.ﬁd('al
sehr baldiger Professor.” Pietitvoll bewahrte J‘acobl- die
Zeilen seines Vaters auf, die sich noch heute in seinem
NachlaB befinden. Am 16. Januar 1828 folgten’ die Gliick-
wiinsehe der Eltern zu der frohlichen Neujahrsbotschaft von

der Ernennung zum Extraordinarius.

Jacobi als auBerordentlicher Professor an der
Universitdt zn Konigsherg
vom Januar 1827 —Juli 1832.

Kaum war der werste Teil der recherches von Abel
erschienen, die es nicht zweifelhaft lieBen, dafl dieser schon
seit fast zwei Jahren in dem Besitze einer allgemeinen und
umfassenden Theorie der ellipfischen Transzendenten war,
und daB ihm jedenfalls in sehr vielen Punkten auf diesem
Gebiete die Prioritit der HEntdeckung gebtihre, als der
wunderbare, in der Geschichte der mathematischen Wissen-
schaften fast einzig dastehende Wettkampf zwischen ,den
beiden Athleten” begann, der Jacobi zundchst keine Zeit lie§
zu der geplanten Ausarbeitung einer zusammenhingenden,
in allen Teilen wohlbegriindeten Theorie. Nur Einer sah
still und nicht ohne Bewunderung diesem geistigen Ringen
zu, er, der schon seit mehr als 30 Jahren im Besitze der
meisten Resultate und Methoden war, welche in der nich-
sten Zeit auf dem so unerwartet entstandenen neuen und
groBen Gebiete der mathematischen Wissenschaften erobert
werden sollten.

Jacobi vertiefte sich nun zunfichst in das Studium des
ersten Teiles der recherches und schreibt dartiber am 12, Januar
1828 aus Konigsberg an Legendre:

»,Depuis ma dernitre lettre, des recherches de la plus
grande importance ont ét6 publiées sur les fonctions el-

- liptiques de la part d'un jeune géometre, qui peut-étre
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(Vest la premitre parbie
quon m'a dit
inséré dans le

vous sera connu personnellement.
dun mémoire de Mr. Abel, a Christiania,
avoir ét6 i Paris il y a deux ou trois ans,
second cahier du second volume du Journal des Mathéma-
tiques pures eb appliquées publié a Berlin par Mr. Crelle.
La continuation doit avoir été publiée dans ces jours dans le
cahier troisieme dudit Journal; mais elle ne m’est pas encore
parvenue. Comme je suppose que ce Mémoire ne vous
so0it pas encore connu, je vous en veux raconter les détails
les plus intéressants. Mais pour plus de commodité, javan-

dont je me sers ordinairement.

cerai le mode de notation,
Tr hebt in diesem Briefe die Lisung des Divisions-
Abel die algebraische

problems besonders hervor, durch welche
Auflssbarkeit der Divisionsgleichung pnten Grades nachgewiesen
und die Teilung einer beliebigen
die Teilung der ganzen Funktion K zuriickgefiihrt, bemerk$
jedoch schon hier, dab sich die algebraische Aufldsung der
Teilungsgleichung einfacher, als es bei Abel geschehen, mit
dessen Bezeichnungen in der Form darstellen 1aBt:

;}‘j; i (ﬂ+2mw+2y5i .
! [P 2n 41 >1) 1
2n—4-1

S
_ VA Bf@n+ HEF2n+ 1B

worin p und ¢ 2n+ 1.
Funktionen von ¢ (2% +

ohne noch eine Gleichung .

ausdriicken lassen, ein Resultat, das er in einer vom

sur les fonetions elliptiques Vol
M. Crelle® in eben diesem Journal verdffentlichte.

,Nicht minder erfolgreich®, sagt Dirichlet; ,griff
Jacobi in die von Abel gegebene Theorie der allgemeinen

elliptischen Funktion auf

Tinheitswurzeln, 4 und B ganze
1)B sind, und durch Variation der
GroBen p und ¢ die (2n + 1)? Posten der linken. Seite sich,
Grades auflosen zu miissen,
linear durch die rechten Seiten der so erhaltenen Gleichungen
25. Ja-

nuar 1828 datierten Notiz ,,Addition au mémoire de M. Abel
1L p. 101 du Journal de
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Teilung ein. Die Art, wie Abel das Problem geldst hatte
zeigte zwar, daf die Wurzeln immer algebraisch zmso’lrw[ickj
bar sind, erforderte aber zur wirklichen Darstellung der-
celben die Bildung von gewissen symmetrischen Wurzel
verbindungen, die nur in jedem besonderen Falle bewerk-
stelligh werden konnte. Aus einem mneuen Prinzip leitete
Jacobi die schlieBlichen, fiir jeden Grad geltenden und un-
mittelbar aus den Daten des Problems gebildeten Ausdriicke
" der Wurzeln ab, welche Ausdriicke iiberdies vor den Abel-
schen eine groBere Einfachheit ihrer Form voraushaben.
Tis war das der Gedanke, die unendlichen Produkte, durch
deren Quotienten Abel die elliptischen Funktione7n aus-
gedriickt hatte, als selbstindige Transzendenten in die Ana-
lysis einzufiihren

Der Brief Jacobis an Legendre vom 12. Januar, welcher
.guniichst der Darstellung der Abelschen Entdeckungen ge-
widmet war, enthiilt aber auch eigne, fiir den weiteren Aus-
bau der Theorie der elliptischen Funktionen hdchst be-
deutungsvolle Resultate. Er spricht in demselben bereits von
den allgemeinen algebraischen Modulargleichungen zwischen
den vierten Wurzeln der Integralmoduln, jenen Gleichungen
 welche spiter eine Briicke bilden sollten zwischen dmi
Theorie der elliptischen Transzendenten und der Algebra
 hebt hier schon den Satz hervor, daf die zu einem beliebigeli
Transformationsgrade gehérigen Modulargleichungen ein und
derselben Differentialgleichung dritter Ordnung gentigen
,un resultat curieux, qui d’abord m’a frappé un peu” unci
fiigt .noch die Bemerkung hinzu: ,aussi jai trouvé que7 dans
certains cas, on retombe sur le méme module ... cé sera
dans/ tous les cas ol le mombre n est la somme de deux
:arres, n=a’+ 4'62, » étant J/4; la fonetion elliptique se
rouve ‘alo?s multl.phée par a 4 2bs, ... cest un genre de
multiplication, qui n’a pas son analogie dans les arcs de
cercle.“. Es ist endlich noch fiir den weiteren Verlauf der
Parallelitit seiner und Abels Untersuchungen nicht un-
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wesentlich, aus jenem Briefe die Stelle hervorzuheben, in
welcher er fiir die Relation sinam (iu, x) = 4 tgam (u, %) die
Prioritat Abel zuspricht: ,théoreme fondamental d’Abel
o dap hiernach in dieser Gleichung allein, wie wir sehen
werden, nicht die Fntdeckung der doppelten Periodizitit
durch Jacobi zu suchen ist.

Am 6. Februar 1828 sendet Legendre eine ,Note sur
les nouvelles propriétés des fonctions elliptiques découvertes
par M. Jacobi® an Schumacher, in der er die Jacobi-
schen Transformationsarbeiten ausfithrlich bespricht und,
indem er den direkten Weg verlift, eine Verifikation des
Jacobischen Theorems zu geben versucht. Aber noch
immer kann er seine Verwunderung dariiber nicht unter-
driicken, daB Transformationen beliebigen Grades ein ellip-
tisches Integral in ein gleichgestaltetes verwandeln, ,ce qui
multipliéra d’une maniére encore plus prodigieuse les trans-
formations de la fonction F, véritable Protée analytique®,
und bei aller Bewunderung der Jacobischen Entdeckungen
wiederholt sich immer wieder die Klage iiber die Undurch-
sichtigkeit des von ihm fir das Transformationstheorem
gegebenen Beweises: Jei on doit regrefier que Vauteur
remplisse la tache, quil sest imposée par une sorte de
divination, sans nous mettre dans le secret des idées, dont
la filiation I'a amené progressivement 3 la forme que doit
avoir 1 — y, pour satisfaire aux conditions du probleme.
Au reste cebte suppression des idées intermédiaires s'explique
assez naturellement par la nécessité de ne pas donmer trop
Qétendue 3 une démonstration, qui devait étre insérée dans
un journal scientifique; ot il est & croire que quand l'auteur
donnera un libre cours au développement de ses idées, dans
un ouvrage composé ad hoc, il rétablira les intermédiaires
dont Vabsence se fait remarquer” Dieselbe Klage 1aBt er
am 9. Februar in einem direkten Briefe an Jacobi laut
werden: ,Vous verrez dans ma note que cette belle démon-

stration m’aurait paru plus satisfaisante, si vous y eussiez
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joint quelques détails sur la série des idées, qui vous ont
duit & la valeur 8 .

conduit ] v supposée pour 1 —y; vous pourrez

avoir égard A mon observation dans les autres parties de

vos recherches qui vous restent 2 publier.“

Am 14. Februar, nachdem bereits zwei Tage zuvor der
gweite Teil der recherches von Abel in die Hinde von
Crelle gelangt war, erhdlt Jacobi den traité von Legendre
und teilt dies am folgenden Tage Bessel mit: , Ew. Hochw
beehre ich mich einen GruB des Baron v. Humboldt zu-
bestellen, den er mir in einem Schreiben, das ich gestern
von ihm erhielt nebst dem Werke von Legendre auf-
getragen hat. Ich erlaube mir, Ihnen diesen Brief selber
mitzutheilen, weil ein passus daraus Sie vielleicht interessirt,
~wie er ganz Deutschland interessiren muB. Denn der Mann’
der die Zierde seines Jahrhunderts ist, ist es doch zun%ichsi;
soiner Zeit und seines Landes, das ihn besitzt. Wir aber
denen das Gliick geworden ist, Sie néher kennen zu lernen7
diirfen zu der allgemeinen Bewunderung, welche der Ge—,
schichte anheimfillt, noch die besondere der personlichen
Tugenden fiigen.” |
Trotz der wiederholten dringenden Bitten Legendres
ko-mmt Jacobi noch immer nicht dazu, ihm genauere Mit-
teilungen iiber den Beweisgang fiir all seine umfassenden
Theoreme zu machen; denn bestindig dringen sich ihm
neue Probleme in der Theorie der elliptischen Transzendenten
auf, die immer wieder mit wunderbarer Leichtigkeit be-

wiltigh werden. So schreibt er im Mirz 1828 ein kurzes
- ~nK’
Billett an Bessel: ,Sei ¢—¢ % , so wird

3 by
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k - hieraus fiir u = K:
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die beiden wichtigsten Formeln vielleicht fir die Theorie.

T 7
2 K]
. d d
Nachschrift: K= | —= ¢ K= . 4 J—
Y1 —«?sin’ Y1—w2sin’g
§

6

w-n+u -x —=1% und sendet am 1. April eine Arbeit —
fort ingenieux” bezeichnet sie Legendre — ,Uber die An-
wendung der elliptischen Transzendenten auf ein bekanntes
Problem der Elementargeometrie® betitelt, an das Crellesche
Journal, in der er sich die Aufgabe stellt, die Relation
zwischen der Distanz der Mittelpunkte und den Radien
gweier Kreise zu finden, von denen der eine einem unregel-
miBigen Polygon eingeschrieben, der andere demselben um-
geschrieben ist. Diese schon von Euler fiir das Dreieck be-
handelte Aufgabe war von Steiner, ,der es gewohnt 1sf,
die bekannten Grenzen hinter sich zu lassen®, fiir das Fiinf-
eck, Sechseck und Achteck geldst worden, nachdem bereits
Fuss dieselben Resultate und auferdem noch die Beziehung
fiir das Siebeneck — bei weitem die schwierigste der hier-
her gehorigen Aufgaben — schon friiber hergeleitet hatte, und
es spricht Jacobi diesem die Prioritit vor Steiner zu, weil
die beschrinkende Annahme, die Fuss dadurch machte, daB
das ein- und umgeschriebene Polygon einen Durchmesser habe,
der durch beide Centra geht und das Polygon in zwei gleiche

und #hnliche Teile teilt, wie Jacobi nachweist, durch einen

Satz von Poncelet beseitigh werden kann.

Jacobi entwickelt in dieser Arbeit einen merkwiirdigen
Zusammenhang zwischen dem bekannten Ponceletschen
SchlieBungsproblem und der Theorie der elliptischen Funk-
tionen. Zieht man nimlich aus einem Punkte A eines
Kreises mit dem Mittelpunkte ¢ und dem Radius R eine
Tangente an einen innerhalb gelegenen Kreis mit dem Mittel-
punkte ¢ und dem Radius 7, legt ferner von dem Schnitt-
punkte A" jener Tangente mit dem ersten Kreise wieder an
den innern Kreis eine Tangente bis A", u. s w, verlingert
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endlich ¢C=a bis zum Schnittpunkte P mit dem ersten
Kreise und nennt die Winkel ACP = 2¢, A'CP = 2¢’
A"CP =2¢", u s w, so findet Jacobi die Beziehungen 7
G+ 4 =1

tg Tt — I g g,

welche mit denjenigen tibereinstimmen, die zur Vervielfachung
des Argumentes £ der elliptischen Funktion am (u + ¢) auf-
gestellt werden, und folgert daraus leicht den Satz, daB,lwenn

man die GroBen o und i ‘ i
. % aus den Gleichungen bestimmt

¥ 4Ra
COS & — o H = ] i ;
Tr e Y S e die Beziehung, welche zwi-

schen R, r und der Distanz a der beiden Mittelpunkte statt-
findet, wenn der erste Kreis einem n-HEck umgeschrieben, der
zweite diesem eingeschrieben ist und A die Zahl der Umiéiufe
desVielecks durch die ganze Peripherie bedeutet, in Legendre-
scher Bezeichnung in der einfachen Form gegegen is‘s:23 Fle, x)

I
= —“—F(:w, %).

Schon am folgenden Tage, am 2. April 1828, sendet
er noch ohne KenntniB des zweiten Teiles der in de,mselben
Hefte des Journals verdffentlichten recherches von Abel an
Crel}e eine ,Note sur les fonctions elliptiques® betitelte
Arbeit, welche die Ausfithrung der Bessel bereits ffﬁher
mitgeteilten Resultate enthilt. An die Darsteliung der

o s . .
elliptischen Funktionen als Quotienten zweier Fourierschen

» 5] 3 . . . 2K
Reihen schlieBt sich die Entwicklung von }/ 2K pach den
, T

X

Poten — K i
1 z:n 1.V(‘)n g=¢ ¥, deren Exponenten die Quadrate
der natiirlie sl i
. tirlichen Zahlen sind, ein Ausdruck, von dem Jacobi
Zpater sagt: ,me parait étre I'un des résultats les plus brillants
e tou Sorig® —- 8 M. . 1
o teZ lzm théorie Hformule due & M. Jacobi¥, sagt Abel
el der Zitier i rbei ¥ Somge s
ber dor &1 1e11ing dieser Arbeit, ,,ou ce géomdtre présente plu-
s autres trés remarquables et tres élé
&8s 1 o 44 °
ferner in dieser kurzenq aber fund e fdg('m
o . s r fundamentalen Note Jacobis,
e nur die Resultate seiner Untersuchungen bringen

Koenigsberger, Jacobi- Biographie 5
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die weitere Entwicklung der Algebra und Zahlen-

gewordene Darstellung von V= als Quo-
g und

sollte, die fiix

theorie so wichtig
tient von zwei nach quadratischen Exponenten von

a* fortschreitenden Reihen, von denen Jacobi spéter in

einem Briefe an Legendre sagt: ,boutes les racines des
équations modulaires se trouvent par 13 développées dans
des séries d'une élégance et d’une convergence sans exemple
dans Panalyse?, und weiter das auch von Abel nur in etwas
Form im zweiten Teil der recherches veroffent-
daB fiir einen Primzahlgrad der Trans-
immer # -+ 1 andere
e man erhilt, wenn

anderer
lichte Resultat,
formation einem gegebenen Modul
transformierte Moduln entsprechen, di
1 i 1
man ¢ dureh ¢%, q", ag”, . - gn=1gn, worin a" =1, ersetzt,
su welchem Theorern Jacobi spiter in einem Briefe an
Legendre die Bemerkung hinzufiigh: ,M. Abel verra done
que les transformations imaginaires ne m’étaient pas échap-
pées.” Jacobl gtellt endlich noch die schon in dem Briefe
an Legendre erwihnte Differentialgleichung 3. Ordnung fiir
den transformierten Integralmodul auf und hebt die Funda-
mentaleigenschaften der Modulargleichungen bei Anwendung
sweier linearer Transformationen auf den priméren und
transformirten Modul hervor. Das von Abel in seinen ,Auf-
gaben und Lehrsitze® ausgesprochene Theorem gibt ihm
Gelegenheit zu einigen Bemerkungen ftiber die komplexe
Multiplikation, die er mit den Worten begleitet: ,tout cela
déeoule immédiatement des principes &tablis par M. Abel®
7 gleicher Zeit theilt J acobi am 12. April Legendre die
in dieser Note besprochenen Entwicklungsformen der sin am,
des Integralmoduls und der Periode K mit und weist darauf
hin, daB der Zihler und Nenner seiner sinam den mathe-
matischen Physikern Frankreichs bereits bekannte Funktionen

sind. ,Quant & limportance de ces formules, vous la sen-
dire. Aussi elles ne seront

tirez mieux que je ne pourrais le
qui s'occupent

pas sans intérét pour les célebres géometres,
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du mouvemen : é
o (;, t de le% chaleur; les numérateurs et les déno-
minateurs des fractions, par lesquelles on a exprimé les
fonch,ons trigonométriques de l'amplitude étant souvent ren-
contrés dans ladite question Indem er nun aber auf die
Klag?; Leg'endl.*es tiber die Undurchsichtigkeit der leiten-
dfan een in seinen ersten Transformationsarbeiten naher
eingeht, gesteht er zunichst zu, daB Legendre mit seiner
Vernftutung re(?ht hatte, daB er anfinglich nur durch In-
duktion zU seinen allgemeinen Transformationsausdriicken
gelangt sei.
Vous auri K 6
" pVous ez vs)ulu, que jeusse donné la chaine des
1 ees,., (1111 1}1& conduit & mes théorémes. Cependant la route
-, .
que j'ai suivie n'est pas susceptible de rigeur géométrique
La chose étant trouvée, on pourra bsti .
e uvée, y substifuer une autre,
quelle on aurait pu y parvenir rigoureusement. Ce n’est

que pour vous, Monsieur, que l'ajoute le suivant: La pre-

mieére chose, que javais trouvée (dans le mars 1827) c'était
av

e T au
Véquation 5=V — U~ de a je reconnus, que, pour
un nombre % quelconque, la transformation était un
bleme d’analyse algébrique déterminé, le nombre des con-
stantes arbitraires égalant toujours celu; des conditions Cj;l :
moyen des coefficients indéterminés, je formai les traI;sf -
m.a\tmns relatives aux nombres 3 et 5. L’équation du o
trlemAe degré & laquelle me mena la premidre ayant re;1 “:.(;
la méme forme que celle qui sert & la frisection j’;) 50(111 -
gonnais quelque rapport. Par un tdtonnement h:eureux I')e
rex’narqua.ls dans ces deux cas lautre transformation cini
plémentaire pour la multiplication. La jéerivis ma premid -
le’tt.re/a Mr. Schumacher, la méthode étant géx]iérale Zi
vérifiée par des exemples. Depuls, examinant plus de
gly—i— by; _dx+ba®
. 7 = L d g
sous la forme présentée dans ma p:t;l;?ére lettrej _‘j—ec icf;s

proche les deux substitutions z —

vz . . 2 K 3, .
: qu ebant mis ¥ = s ev ev 5] O
SIn & "
v m 3 7 z d e S anoulr, t (¢ mme,

5*
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dans ladite forme, % gtait positif, jen conclus que y devra

gévanouir aussi. De cette maniere je trouval par induction
la rvésolution en facteurs, laquelle étant confirmée par des
exemples, je donnai le théoreme général dans ma seconde
lettre 3 Mr. Schumacher. Ensuite, ayant remarqué V'équa-
tion sin am (4§, %) =1 tgam (g, ), jen tirai la transformation
de % en A. Javais donc deux transformations différentes,
Pune de % dans un module plus petit 4, Vautre de %' dans
an module plus grand 4’ De 13, je fis la conjecture, qw'en
échangeant entre eux % et A, % et A on aurait D'expression
analytique de la transformation complémentaire. Tout étant
confirmé par des exemples, jeux la hardiesse de vous adresser
une premiere lettre qui a été aceueillie de vous avec tant de
candeur. Les démonstrations wont été trouvées que ei apres.’

Dieser durch Form und Inhalt so hochinteressante
Brief, aus dem besonders hervorzuheben, dafl, wenn auch
Jacobi in einem fritheren Schreiben an Legendre in betreff
der Auffindung der Relation sinam (i§, ») = ¢ tgam (&, %)
Abel die Prioritit der Versffentlichung zugestanden, er doch
selbstindig und zwar Vo Abfassung seiner vom 18. No-
vember 1827 datierten Arbeit ,Jdemonstratio theorematis ete.,
wahrscheinlich im Juli dieses Jahres, diese Beziehung ge-
funden, kreuzte sich mib cinem Briefe von Legendre vom
14. April 1828, in welchem derselbe erwihnt, dab er von
Sehumacher, und dieser von Bessel, die Mitteilung er-
halten habe, Jacobi sel mit der Abfassung eines grofen
Memoires iber die Theorie der elliptischen Funktionen be-
schaftigt, und hinzufiigt: ,mais je vous engage de ne pas
trop tarder & publier les parties essentielles de ce travail . ..
Si Mr. Gauss était tombé sur de pareilles découvertes, qui
surpassent & mes yeux, tout ce qui a 6té fait jusquici en
analyse, bien srement il se serait empressé de les publier —
und doch hatte Gauss so viele dieser Entdeckungen schon
lingst gemacht, ohme je etwas daritber zu veroffentlichen!
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Noch vor Beginn des Sommersemesters, fiir das er
weil mit Arbeiten iberhiuft, nur eine Offentliche Vorlésun }
iiber Arithmetik angekiindigt hatte, sandte Jacobi eine vongl
94. April 1828 datierte Arbeit ,Note sur la décomposition
dun nombre donné en quatre carrés® an Crelle, welche
eine zahlentheoretische Anwendung der kurz zuvo; gefan-
denen Reihenentwicklungen nach Potenzen der Grofe ; ohne
Beweis mit den Worten ankiindigt:

,,Je' tire de la théorie des fonctions elliptiques le théo-
reme suivant: Soit # un nombre impair quelconque, si I'on
peut trouver de m maniéres quatre nombres impairs a’ b,e,d
tels que o + 0 + ¢ + d* = 4n, en ayant attegtion de)\ c;m;p—
ter une méme solution autant de fois que les quatres carrés
peuvent &tre permutés entre eux, m sera égal & la somme
des facteurs de nombre n... Ce théo*ézze remarquable
parait étre assez difficile & démontrer par les méthodfQ con-
nues de la théorie des nombres. La démonstration foumvie ar
la théorie des fonctions elliptiques est entierement analytiqlfe “«
Am 7 Mai 1828 schreibt Schumacher an Gauss: |
olch habe hier einen Brief von Jacobi erhalten ;fon
dessen Inhalt ich Sie doch in Kenntnif setzen muf u,m Zu
erfahren, ob das, was ich ihm zu antworten denk:a Thren
Beifall hat. Er schreibt, daB mein Brief aus Alto;la der
wihrend .Ihrer Anwesenheit und, wie ich glaube, mit ihrer
e ot o . Tahoe 1605 s Bheung, 5 hon

b ie Stheilung, Htheilung

~und Ttheilung entwickelt und dabei die neuen gich darauf

be_ziehenden Modulscalen gefunden’ Nun verlangt er zu
wissen, was ich mit dem Worte ‘entwickeln’ verstanden
hz]ze? Ob es heiBen solle, daf Sie die Gleichungen vom
Qten, Z.:'ﬁen und 49" Grade, wovon dieses abhingt, wirklich
aufge_:los‘o und die Wurzeln algebraisch dargesteﬂ,t hétten?
In" dlese.am Falle, setst er hinzu, miiBten Sie im Besitz v01.1
Hiilfsmitteln und Methoden sein, und Schwierigkeiten tiber-
wunden haben, wogegen alles, was er gethan ltljahe, Kindes-
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spiel sei, indem die ganze allgemeine analytische Theorie,
h sein mdge, nicht so viel Schwierig-

wie glinzend sie auc
keiten darbiete als die Bntwicklung (er hat es unter-

strichen) selbst des einfachsten Falles, der Dreitheilung u.s. w.
Ich denke nun, sobald ich Ihre Billigung weiB, ihm zu ant-
worten: ich habe damals ihm Ihre AuBerungen, so wie ich
sie von Ihnen verstanden zu haben glaubte, mitgetheilt,
konne aber, da ich in diesen Sachen fremd sei, nicht ver-
biirgen, ob ich sie wortlich oder nach dem diesen KuBe-

rungen von mir untergelegten Sinne tibersandt habe. Soviel

erinnere ich mich bestimmt, daB Sie mir gesagh hitten,
diese Untersuchungen seien nur specielle Fille einer weit
allgemeineren Theorie Fr wirde also in jeder Hinsicht am
besten thun, bei Ihnen selbst Auflosung seiner Zweifel zu
cuchen. s ist wie es mir scheint ganz unnatiirlich, daB
ich in einer mir ginzlich fremden Sache ihm als Mittel-
person dienen soll, wo es weit sicherer ist und vor allen
MiBverstindnissen schiitzt, wenn er gradezu an Sie schreibb
und um Belehrung bittet.”

Gauss antwortet Schumacher am 30. Mai 1828:

,leh kann Thnen nicht widersprechen, wenn Sie es un-
natiirlich finden, daf Herr J. Sie mit Fragen, wie die mir
von Thnen aus Copenhagen gemeldete, behelligt, noch weniger
wenn Sie ihm das Angezeigte antworten.
Die ausdriickliche Aufforderung, sich defhalb an mich zu
wenden, konnte vielleicht auch weg — und dies ihm selbst
iiberlassen bleiben, falls Sie es nicht dazu nothwendig fin-
den, fiir die Zukunft shnliches bei ihm zu coupiren. Schreibt
or deBhalb an mich, so werde ich ihm Rede stehen, obwohl
kt, und meines Erachtens nach

seine Frage unklar ausgedriic
Jem Erscheinen von Abel’s Arbeit (die, Thnen gesagt, mir
wegenommen

von meinen eignen Untersuchungen wohl +
hat, und mit diesem zum Theil selbst bis auf die gewahlien
bezeichnenden Buchstaben fibereinstimmt) sehr miiBig ist.

Was Jacobi unter der Entwicklung der Losungen der

es miBbilligen,
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Teilungsgleichungen verstanden, erhellt aus einem spiiteren
Briefe an Legendre.

Inzwischen war das Heft des Crelleschen Journals mit
dem zweiten Teile der rvecherches nach Kénigsberg gelangt
,Was sagen Sie zu Abels Abhandlung? schreibtbder iibef
den Gang der Untersuchungen Jacobis genau unterrichtete
Bessel an diesen am 21. Juni 1828,  Hat er mit Ihrem
Kalbe gepflligt oder mit eignen kriftigen Stieren? Auf
keinen Fall kann Thnen die Prioritit Ihrer Entdeckung
genominen werden ... Legendre thut Gauss Unrecht abez;-
Gauss hat eine Manier, welche ich auch nicht entschlildiove
Ich glaube, Sie werden wohl thun, sich vor dieser Ansicbht.
von Gauss zu hiiten, denn sie ist sicher die unrechte
Der bestiindige persdunliche Verkehr und wissenschaft-
liche Briefwechsel von Haus zu Haus zwischen Bessel und
Jacobi fiihrte ununterbrochen zu neuen und interessanten Er-
gebnissen auf den verschiedensten mathematischen Gebieten
zu denen Jacobi durch Fragen von Bessel geleitet wird und,
die im Sommer 1828 sich meist auf die Eigenscha,ften’ und
Entwicklungen der Besselschen Funktionen beiogen

) Wiahrend dieser Zeit nun entwickelten sich n Berlin
die Yerhéltnisse des Crelleschen Journals in eigentﬁmlichef
Weise, und wenn auch von denselben wesentlich nur Abel
betroffen wurde, so miissen sie doch an dieser Stelle eine
Erwihnung finden, weil auch Jacobis Name vielfach damit in
Yell‘bindung gebracht worden ist. Nachdem am 20. April 1827
einige das Journal betreffende Wiinsche Crelles, welche rein
formaler Natur waren, von dem Unterrichtsminister erfiillt
Wf)rden, wandte sich derselbe zuerst im November 1827, dann
wiederum in den ersten Monaten 1828 wiederholt mi,t dem
Ansuchen an das Ministerium, ihn wegen einer unheilbaren
%ugenkrankheit von seinem Amte zu entbinden; zugleich
fiigh er am 14 Mai 1828 die Bitte hinzu, das Ge(ieihen des
Jf)urnalS auch ferner zu férdern, und kommt wiederum auf
eine etwaige Berufung Abels zuriick, auch zu seiner eignen
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Unterstiitzung bei der Direktion des Journals; er 1ithmtb
dessen Arbeiten tiber die Theorie der Gleichungen und der
elliptischen Funktionen: yein junger Norweger und vielleicht
cines der ersten jetst existirenden Talente fiix die hohere
Mathematik, der leider nur in seinem Vaterlande fast fiber-
sehen wird und gegen unginstige Verhaltnisse kimpft?,
wihrend er zugleich von Jacobi lobend anerkennt, duf) durch
densetben die Theorie der elliptischen Funktionen nach Le-
gendres eignem Gestindnis weiter gebracht worden sel

,Das duberst giinstige Urtheil, lautet die entgegen-
kommende Antwort des Ministers, ,welches Sie in Ihrem
Schreiben iiber das ausgezeichnete Talent des Herrn Abel
fir die hohere Mathematik und iber seine bisherigen
Leistungen ansgesprochen haben, veranlaBt mich zu dem
Waunsche, diesen jungen Gelehrten dem diesseitigen Staats-
dienste zufiihren zu konnen. Da indessen fiir den Augen-
blick keine Gelegenheit vorhanden ist, thm eine bestimmtbe
Stelle anzutragen, so wiirden Sie mich verpflichten, wenn
Sie es gefilligst tibernehmen wollten zu erforschen, ob er
geneigh sein mochte, gegen Zusicherung einer angemessenen
jéhilichen Remuneration als Privatdocent bei der hiesigen
Universitit in Wirksamkeit zu treten®, und Crelle nimmb
am 21. Juni dankbar den Auftrag an: ,Der Erwerb dieses
Mannes fiir den diesseitigen Staatsdienst nack Bw. Exe.
gnidiger Absicht wiirde gewiB ein Gewinn fir den Dienst
und die Wissenschaft sein, und ich freue mich darauf, daf
der Staat wnd die Wissenschaft Ew. Exc. diese neue Acqui-
sition zu verdanken haben werden. Ich habe sogleich durch
cinen Brief die Neigung des Herrn Abel, als Privatdozent
bei der hiesigen Universitit sich hierher zu begeben, zu
erforschen gesucht, ohne dabei, wie ich thun zu miissen
glaubte, meine Autorisation zu der Frage fir jetzt niher
su bezeichnen. Ich werde die Ehre haben, Ew. Exc. von
der Antwort Anzeige zu machen’

Tn der am 11. Juli an Abel gerichteten Anfrage Crelles
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deutet dieser ihm zugleich an, dab plotzlich ein anderer Kan-
didat ftr die in Aussicht genommene Stelle an der Universitit
seine Rechte geltend mache, und Abel schreibt in hohem
Grade bestiirzt am 21. juli 1828 an Madame Hansteen:
,Hélas, par ce mot fatal commence une lettre de Crelle
s . . . . .
que j'ai regue hier, datée du 11. juillet, et je dois avouer
hélas, que la lettre m’a beaucoup abatbu. Il n'en sortira
rien ... Un autre s'est présenté, comme tombé du clel, qui
a fait valoir ses droits, et quil faut inévitablement caser
] b ~ . .
avant que Uon pense & moi. Crelle n'écrit pas, qui est cet
autre, et je ne connais personne d'un tel calibre... Aussi
[ ’
dit-il que 101‘1 ne, peut me donuer aucune répouse décisive
avant le mois d'octobre de cette annde” Abel hatte
recht, wenn er in seinem OGegevkandidaten eine minder-
bedeutende Personlichkeit vermutete.
. In dles'em Sta:'jhum verblieb die Angelegenheit zunichst
bis zum Winter dieses Jahres.
i 1 ose p .
l 1E)ne im Crelleschen Journal gestellte Aufgabe: ,Kann
- . . .
a¢~1— 1, wenn g eine Primzahl und « eine ganze Zahl
kleiner als g und gréfer als 1 ist, durch u® teilbar sein®
R . Lonn P . . t . ?
erregte Jacobis Interesse, aber die sich immer weiter aus-
d.ehnend.en Aﬂc‘)euen tiber die Theorie der elliptischen Funk-
tionen lieBen ihm nicht die hinreichende Zeit, das Problem
g ei\lledlg‘en, und er .11515 nur hierher gehorige vorbereitende
d.ec hnungen durch einen seiner Schiiler ausfiihren, welcher
noruenz pl-1 = e fur di : :
r)16 Kongruenz z¢~1=1 mod. ¢’ fir die Primzaklen bis
2 P 1 b F e
37 nach allen ihren Wurzeln aufloste, wobei sich z. B
3% =1 mod. 112 ergab, u. a m.
Wir . o g

w tt7§11' stehen Jf?tzt mitten in der Zeit des wunderbaren

e str.el?ses der‘belden groBen Mathematiker, wir staunen das
gegenseitige Ineinandergreifen und sich Erginzen ihrer Unter-
suchungen an, das sich Stiitzen des einen auf die Resultate
und M ‘n; ] i i
’ ethodeflhdes. andern; ,je puis me reposer®, schreibt
degendre einige Monate spiter an Jacobi, ,sur le zéle de
eux athletes infatigables tels que vous et M. Abel.. . je me
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voir vécu assez longtemps pour dtre

f&licite néanmoins d’'a
tre deux jeunes athletes

témoin de ces luttes généreuses el
également vigoureux, qui font tourner leurs efforts au profit
de la science dont ils reculent de plus en plus les limites ..

Die Legendre von Jacobi gegebene Erlduterung seiner
Transformationssitze beantwortet dieser dankend schon am
11. Mai mit einigen Bemerkungen iiber das Divisionsproblem,
fiigt aber mib Bezug auf eine im Briefe Jacobis enthaltene

AuBerung die Worte hinzu:

ypour établir le princip de votre
dites vous, TeCOUTIT auxX formules analytiques concernant Ja mul-
tiplication, données pour la premidre fois par M. Abel.
Cet aveu qui prouve votre candeur, qualité qui gaceorde
e vrai talent, me fait quelque peine; car tout

si bien avec 1
en vendant justice au beau travail de M. Abel, et le mettant

au-dessous de vos découvertes, Je voudrais,
Jest-a-dire de leurs démonstra-

démonstration il faut,

cependant fort
que la gloire de celles-ci,
tions, vous appartint tout entiere’,

eine Bemerkung, welche J acobi in seiner Antwort zu der

AuBerung veranlafit: ,ma derniere lettre a ¢été éerite un
peu 3 la héte; sans cela je maurais pas cru que Yon doib
supposer connues les formules de multiplication pour 1a
démonstration du théoreme complémentaire. Aussi il avait
été trouvé et communiqué a vous sans la connaissance de
celles-ci

Ohne noch die Antwort Jacobis abgewartet zu haben,
schreibt ihm Legendre, in foiner und geistvoller Weise
auf da
spriinglichen Induktion seiner Transfor
eingehend, am 16. Juni:
ment dans ma dernidre lettr
sur la communication pleine de franchise, qu
faite de la filiation des idées, qui vous onb co

belles découverte
nous avons ¢o

¢ frither gemachte Gestandnis Jacobis von der ur-
mationssitze nither
,Je mai pu que toucher tres-légere-
e ce que javals & vous dire
e vous m’avez
nduit & vos

s sur les fonctions elliptiques, je vois que
aru tous deux des dangers, vous en annongant
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des découvertes qui n’étaient pas encore revétues du sceau
June démonstration rigoureuse et moi en leur donnant
publiquement et sans restriction mon approbation tout
entivre. Nous n'avons pas & nous répentir ni l'un ni Tautre
de ce gue nous avons fait. D’ailleurs nous avions chacun
nos raisons de mous conduire ainsi; je me dirai rien des
vc:)tres, quant & moi je voyais tres-clairement que des
résultats tels que ceux que vous aviez obtenus, ne pouvaient

e . L . .
stre Veffet ni du hazard ni d’une induction trompeuse, mais

bien d’une théorie profond 8

blan une P nde et appuyée sur la nature des
‘ II'lZWiSGhell war aunBer dem zweiten Teil der {iber alle
b.lsherlgen Resultate weit hinausgehenden vecherches noch
eine vom 27. Mai datierte Note von Abel im Juni 1828

Do - . .
erschienen. ,,Vous y auriez vu“, schreibt Jacobi einige Wochen
bl

'sp':i,tef an L’e%endre, »que M. Abel a trouvé de son coté
1a théorie générale de la transformation, dans la publication

de, la'quel.le je lai prévenu de six mois. Le second
mémoire, inséré dans le recueil de M. Schumaecher No. 138
contlen.t une déduction rigoureuse des théorémes de i;ran ’
formation, dont le défaut s'était fait sentir dans mes annors;‘
ces sur le méme objet. Elle est an-dessus de mes éloges;

comme elle est au-dessus de mes propres travaux.” Und

eir}igg Monate nachher fiigt er hinzu: ,.... que le mérit
p.rmmpal d’Abel dans la théorie de la ”transfor'mation on
siste dans sa démonstration, que nos formules embrasconi;
toutes les substitutions algébriques possibles, ce qui dosrim
un haut degré de perfection a cette théorie.,"‘ "
Alles dies treibt Jacobi zu immer groBerer Kile und
unaufhaltsamer Arbeit an, denn er fiirchtet, dafl Abel ihm

ili&b%rgll zuv9rkomme. Am 21, Juli sendet er eine neue
rheit: ,Suite des notices sur les fonctions elliptiques®, an
?

Crelle; hier fithrt Jacobi die @- und H-Funkfionen, die

i}r);t;ren ¥, und &, , als selbstindige Transzendenten ein,
che erst den elliptischen Funktionen ihre ]*]ntstehungi
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geben sollen — wiederum gleichzeitig mit Abel, welcher
genau dem VOl Jacobi in dieser Arbeit entwickelten Prinzipe
gemifh die Higenschaften dieser meuen Transzendenten ge-
sondert von der Unkehrungsfunktion der elliptischen Inte-
grale behandeln wollte, der aber, da er nicht mehr zur
Ausarbeitung des zweiten Teiles seines ,Précis d'une théorie
des fonctions elliptiques kam, die Prioritit der Durch-
fithrung dieses Gedankens Jacobi iiberlassen mubte. Es
folgen in dieser Note die schonen und fruchtbaren Sétze,
nach welchen die elliptischen Integrale zweiter und dritter
@attung sich durch g.Funktionen ausdriicken lassen, in deren

Argument das Tutegral erster Gattung linear eintritt, und
es wird auf die Transformation der g-Functionen hinge-
wiesen, aus der die Transformationsformeln der elliptischen
Funkbionen unmittelbar entspringen: ,Les resultats dont je
viens de donner ici une exposition rapide, font partie de
geux quon trouvera dans la seconde partie de mon ouvrage
cur les fonctions elliptiques. La premitre parbie de ceb
ouvrage paraitra incessament® Jacobi geht nun weiter zur
Entwicklung der partiellen Differentialgleichung der §-Funk-
tionen als Funktion des Ayguments und des §-Moduls tiber;
die Herstellung des eleganten Ausdruckes fiir den Multiphi-

n— ) (—é—] fihrt ihn aunf

kator der Transformation M = =77 7,

die Definition der Multiplikatorgleichungen und auf jene
merkwiirdige Bigenschaft der Losungen derselben, wonach
man fiir einen primzabligen Transformationsgrad die Quadrat-
wurzeln aus den n 41 Multiplikatoren als lineare Funk-
tionen von F(n + 1) mit 7 Finheitswurzeln multiplizierten
GroBen darstellen und somit die Hilfte der Werte von VM
Lnear mit Hilfe der andern Halfte ausdriicken kann: yoela
donne le théoreme énoncé, un des plus importants dans la
théorie algébrique de la transformation et de la division des

fonctions elliptiques.”

Nach Veroffentlichung dieser Jurzen, in ihrem Inhalte
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o tiberreichen Arbeit beginnen sich die Wege, welche di

beiden grofen Mathematiker in ihren Untersic}hunov " eine

geschlagen, immer mehr und mehr zu trennen beb el~1" e(;n-

sowohl in der Natur ibrer Anlagen und in den ;ersgﬁ'u}; o

artigelnBAu;gangspunkten ihrer Arbeiten, wohl abzl.lem?éz
anlafBt °C 3 : ;

;;;nsejtig ZLC]S];T if;e n‘S’meben, ihre Untersuchungen nicht

Am 1
. 9. September 1828 kiindigt Jacobi hrieflich
Legendre das bevorstehende Erscheinen seines klassische
o . a - wenen
Werkes an: ,Mes recherches seront rassemblées d
petit ouvrage d’envir i g
g viron 200 pages in 4° qui sera lmprimé
petit. : : . . $ né
a part fet dont 'impression vient d’8tre commencée. Il aur:
pour titre: Fundamenta t i omus iy
. nova theoriae functionum ellipti-
carum ... Jependant la fin de mon ouvrage ne doit pas
AL, °
_dtre celle de mes recherches .. .“ In diesem Briefe gibt
er weiter re el i o
"ﬁ)eltel. Legendre einzelne Hrliuterungen zu der eben
verd en.thchten Arbeit, hebt in bebreff der dort gegeb
Reduktionsformel des Integrales 8. Gatt “'t olige “der
' : T . ung mit Hilfe der
“ . ral : g ilfe dex
f LulkthD;eI.I eine charakteristische Eigenschaft ausdriicklich
ervor: ,d'ailleurs elle montre que les foncti ipti
i 1 s fonctions elliptiques
sitme espece dans lesquelles entrent troi 1
se' ramenent & d'autr o
> autres transcendantes qui n'en ont
deux, découverte qui vous intér it
Y o s intéressera beaucoup®, und macht
n noc nder ie in sei |
besonders auf die in seiner ersten Note gefund
gefundene

' Q & q ~
n on b 4
EnﬁW]cklu g Vv V alS uoblel}teﬂ Vo zZwel 1 C]l uadld

tischen .
i l Exponenten von ¢ und q fortschreitenden Reihen
aufme ;7] es racines des equat ons i
, ! ions modulaires
se trouv S r: 3 3 p
. en‘{l par la developpees dans des séries dune élé
g'a ce et d'une convergence sans exemple dans l’anal yse
o 8 “
”]e les I g’arde“, a,nt Ort t lhm L g‘end ’
: (S & W e e e comme u no
veau bitr ev v is & esti N Y e -
eAqu > VOUS avez acquis a I stime des savants et il en
Y .
est de méme de vos nouvelles fonchions @(x) et ,H(x) “
IDZWiSCIIe war das v 2. August 1828 datierte “e ste
S pplement des L e gen dr e schen traité erschi
erSe. 18“6“7 [[a‘:} lle[“

T
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dieser durch seinen Briefwechsel mit Jacobi sich die Prin-
zipien der Transformationstheorie zu cigen gemacht und
einen klaren Einblick in den weiteren Ausban der Theorie
der elliptischen Funetionen gewonnen hatte. ,Apres métre
occupé pendant un grand nombre Qannées de la théorie
des fonctions elliptiques, dont Vimmortel Euler avait posé
les fondements, jai cru devoir rassembler les résultats de ce
long travail dans un traité, qui a été rendu public au mois
de janvier 1827. Jusque 13 les géometres navaient pris
presque aucune part & ce genre de recherches; mais @
peine mon ouvrage avait-il vu le jour, @ peine son titre
pouvait-il &tre connu des savants étrangers, que jappris
avec autant détonnement que de satisfaction, que deux

jeunes géometres, M. M. Jacobi (C.-G.-J)) de Kionigsberg
et Abel de Christiania avaient réussi, par leurs travaux

particuliers, & perfectionner considérablement la théorie des

fonctions elliptiques dans ses points les plus élevés. . La

science a pris dans leurs mains un tel essor, quil est a

eroire, que les résultats qu’ils ont déja obtenus seront sui-
vis dun grand nombre d’autres non moins intéressants. ...
Trotz der hdchsten Bewunderung der Arbeiten Abels
enthilt das erste Supplement doch wesentlich nur eine Dar-
stellung der Untersuchungen Jacobis; ,,votre manidre d'éerire’,
sagt er bel anderer Gelegenbeit, ,esb plus clair pour moi
que celle de M. Abel, qui en général ne me parait pas

cuffisamment développée et laisse au lecteur beaucoup de

difficultés a résoudre’ Legendre setzt hierin die beiden
ersten Transformationssitze von
auseinander,
ersten durch eine Beweisart her
anfgenommen,
die verschiedenen Modulnketten.

de cette nature peuvent eétre expri
on peut supposer quelles appartiennen
ot alors il existe entre leurs module

Jacobi Klar und prizise
indem er das zweite Theorem direkt aus dem
leitet, die Jacobi sclbst spater
and entwickelt dann mach dessen Methoden
,Lorsque deux fonctions
Ges Vume par l'autre,
t 3 la méme échelle,
s une équabion tres
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S}mple,, qu?lque sous forme transcendante, laquelle tient
lien dune équation algébrique, gui est en, général o .
recherche trés difficile. Cette équation transcendante urﬁce
gtre regardée comme I'un des théorémes les plus b -
les plus féconds de cette branche d’analyse. ! o et
Wé’nhrenfi sich nun Abel der Untersuchung der Int
grale algebraischer Funktionen und der Frage deig R dr k:’ "
d?rsell?en auf niedere Transzendenten zuwenodet suchetg 1%11‘
die Eigenschaften der Umkehrungsfunktioneil der li?ot'l
schen Integrale tiefer zu ergriinden und wird dad f%hlp .
Unterchhungen von sehr allgemeiner und rein fun;l; "
thegretlscher Natur gefiihrt; ,les fonctions elliptiques® Onen{_:
e'r in der letzten oben erwiihnten Arbeit, ,different e
tlelle?ment des transcendantes ordinaires.7 ’aﬂlles tessen_
“ma‘ml??re d’étre pour ainsi dire absolue. Leur (?::1" ‘;1 ﬂ~e
prmclp)ale est d’embrasser fout ce quil y a de ériozc' e
dans lanaly/se'. En effet, les fonctions tridonfmétrilque
a,yian_t une période reelle, les exponentielle uneb ériod i
g1’n.aure, les fonetions elliptiques embrassent les geux -
Daﬂleurs. on démontre aisément, qu'une fonction ana(lzai'”
ne sayurz.ut avoir plus de deux périodes, une réelle et 1): l%ﬁe
imaginaire ou Pune et l'autre imaginaires®. o
veraﬁheﬁ;ilii}iieAezsarb?lt;lmg seiner Fundamenta beschéftigt,
ferofleoth zunic .st nur n(?ch unter dem Titel ,Suite
s nob es sur les 'fon‘ctlons elliptiques® eine vom 8. Oktober
o ! &f,:eite- ];&rbelt, in Welchej*r er darauil hinweist, dafl die
e vou ﬂlomntil ef‘@a&;zhﬁel xv;chgg‘e Hntdeckung von der
iekfiibrung der In grale 3. Gattung auf die von nur
Zﬁiﬁgﬁienln::iﬁfliengans%e‘n&ente & die Theorie der
. g uf den Eigenschaften dieser Funda-
ii};i&lfg:isztendentgn zu begriinden gestatte; er leitet W:i(z:r
&_Funkﬁoni ztgglder hneal‘en. Transformationsformeln der
S N ];_,]it iz;;];l;r;eggn zwmi\zhzﬂlden elliptischen Trans-
i . edenen Moduln her, und geht end-
c¢h noch auf die Koeffizientenbestimmung der ali%gemeinen
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Transformations- und Multiplikationsformeln des elliptischen
Integrals erster Gattung ndher ein: ,je suis parvenu a
résoudre un probleme, dont la difficulté avait éludé long-
temps tous mes efforts, savoir de trouver Vexpression
générale et algébrique des formules de multiplication ... ..

Gtant une substitution rationelle quelconque

07”, & = v
plication des

qui sert ou a la transformation ou & la multi
fonctions elliptiques de premiere espece, je suis parvenu a
sommer par parties le pumérateur et le dénominateur de
la substitution, & faire et & définir l'un et Vautre au moyen
Qune équation a différences partielles entre 2 et % Dans

le cas de la multiplication on tire de cette équation les ex-
A7, A", ... On ftrouve tres

pressions générales de A,
deux termes A™~%

facilement chague terme A par les
Am=4 qui le précedent.”

Am 15, Okbober ibersendet Legendre Jacobi das
nt seines traité zugleich mib einem Schreiben
Bewunderung der Jacobischen Ent-
noch voll von Zweifeln und Un-

erste Suppleme
voll des Lobes und der
deckungen, aber auch immer

mut dariiber, dah Gauss schon viele von diesen lange Zeit
vor Jacobi gemacht zu haben behauptet. Mit diesem Briefe
beiden Monate des Jahres 1828
in der Korrespondenz mib Legendre
ein, da Jacobi mib Hast an der Fertigstellung seiner Fun-
dre ein zweiles Supplement
in welches
Jacobi

fritt nun fir die letzben
eine Unterbrechung

damenta arbeitete, und Legen
& gu verfassen begonnen hafte,

zu seinem traib
Untersuchungen von Abel und

er die weileren
anlassung bot, auch mit Abel in
Auf die Mitteilung Abels,
welche

tischen Funktionen abzufassen,

einem ganz
solle, antwortet Legendre am

aufnehmen wollte, und dessen Bearbeitung ihm eine Ver-
Korrespondenz zu freten.

daB er im Begriff sei, em
grofes Mémoire in zwei Teilen tiber die Theorie der ellip-
nunmehr unter
allgemeinen Gesichtspunkte betrachtet werden
95. Oktober: ,mais ce qu'il
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y a de sur, c’est que je n’ai aucune idée des moyens que vous
avez pu employer pour vaincre de pareilles difficulté
Quelle téte que celle d'un jeune Norvégien .... Peut-&t: .
p’étes vous pas & portée maintenant de publie.r un se .
plable ouvrage — wie Jacobi — qui contienne l’ensemﬁ_
de vos dé_couvertes; il nous intéresserait beaucoup, Monsieur ‘?
Woraufilhm aber Abel am 25. November erv’vidern mul:’).t“ :
,Les circonstances ne me permettent point de publier ue ‘
ouvrage de quelque étendue que jai composé depuis en
car ici je me trouverai personne qui fera limprimer éJP : ’
frais.“ So war Abel gendtigt, den ersten Teil seis i
E;Pn]{)re;he?den Arbeit unter dem Titel ,Préeis d’llllnez
éorie des fonetions elliptiques” 5 i
e ;egflues Crelle zur Verdffentlichung
. Nun war auch die Zeit herangekommen, fiir die Crell
im Fru'hjrjthr Abel die Entscheidung seiner} Angelegenh 'i
in Be.rhn in Aussicht gestellt hatte. Am 28 Deze%nb ge1118;18
schreibt Crelle an den Minister: ,Ich Eébe zu (:;ei
Vergnﬁ‘gen vernommen, daf Herr Abel vollig genei tllllen;
l‘)ereﬁ; 1st., als Privatdocent bei der hiesigen Universit%t *'nh
i den f11esseitig‘en Dienst zu begeben. Er hat ge ‘ei b%Ch
vertraulich ge#uBert, daB er zwar durchaus kih% ]I;Sw
i?s(glrﬁch.e m;cthg jedoch, weil er ganz ohne Vermtige%lmuxexg
irch seine Stu len selbst in einige ’
sei, ?,uch Poch zum Theil fiir Gescfwiii&uiiensofeiszin
(ei ist einer der S6hne eines unbemittelten %farrej's)e
:;gs::;en" r[ll.dzse, im Anfange wenigstens nicht unter 500:
= ﬁog ic (.SOO. Thaler Jii'hrlich, auch auferdem einiges
segeld, etwa Im Betrage eines vierteljahrlichen Gehaltes
(zitl)rg;heaitf“f Stc;l ;usgestattet wiirde er sehr gern seiner;
: ufenthalt, wo seine Subsistenz nur erst fir eini
%fzf,v e(j;u;c}; die Anstellung als Privatdocent bei der dojil:?glfli
Hanét elef; unlcli durch das‘ V'icariat fir Herrn Professor
wihrend dessen Reise nach Sibirien, keineswegs

afber fllr dle F
O]. [ eSlChel b \J und VOY
) ‘ ‘ g g ) Sel7 aleald er].a;ssen.
KOenlgsber ger, Jacobi-Biographie 6
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zugsweise gern hierher kommen, weil es ihm bei seinem
fritheren lingeren Aufenthalte hieselbst und auf einer Reise,
die er in den Jahren 1825, 26 und 27 durch Frank-
reich, Deutschland und Ttalien gemacht hat, nicht entgangen
sei, daf jetzt von dem erlauchten Preuf. Gouvernement die
Wissenschaften mehr und kriftiger beschiitzt und beférdert
werden als irgendwo. Die Gelegenheit und die Absicht,
Herrn Abel fiir die diesseitigen Dienste zu gewinnen, ist
also vorhanden, und die Wissenschaft wird Ew. Exe. durch
die Heranziehung dieses ausgezeichneten Talentes einen neuen
Gewinn verdanken. Ich habe nur noch den Wunsch hinzu-
zufiigen, daB Ew. Txc. geruhen mochten, die Brwerbung
des Herrn Abel mdglichst bald in Ausfiihrung bringen zu
lassen, weil es sonst méglich wire, daB man ihn, jetzt aui-
merksam gemacht auf sein groBes Talent, anderswo Zzu
Gxiren suchte. In der That soll, wie ich zufallig ver-
nommen, von einem Plane die Rede sein, ibn fiir Copen-
hagen zu gewinnen, wodureh er also alsdann vielleicht dem
diesseitigen Dienste entzogen werden konnte. Ich freue

mich zugleich noch ein neues gewichtiges ZeugniB der aus-
gezeichneten Qualification des Herrn Ab el vorlegen zu
komnen. Herr Legendre in Paris nimlich hat sich
einem, durch die Arbeiten der Herrn Jacobi und Abel
veranlaBten Schreiben an Herrn Alex. v. Humboldt auch
@ber Herrn Abel auf eine Weise
ebenso sehr zum Ruhme gereicht,
Veteran, der das Schreiben verfaBte, zur Ehre
Schreiben ist beigelegh.  Die
Jacobi und Steiner, von denen
letzten schon im PreuBischen Staate sich befinden,

in der That eine Vereinigung von ju

aufblithen und vielleicht einst

hervorgehen konuen; denn s0 j

schon die Wissenschaft wesentliche Erweiterungen .. . .

gedubert, die diesem
als dem ehrwiirdigen
... Das
Herren Dirichlet, Abel,
der erste und die beiden
bilden
ngen Mathematikern,
aus welcher dieser Wissenschaft die schonsten Hoffnungen
Geometer vom ersten Range
ung sie sind, verdankt ihnen
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In dem vom November 1828 datierten Briefe an Hum-
b'oldt sagt Legendre: ,Depuis que jai exprimé mon opi-
nion sur les premiers travaux de M. Jacobi, qui étaieﬁxt
Parve?ms.é ma connaissance, ses titres & mc,)n estime et
je pt?ls.dlre, a mon admiration, se sont considérablement
multipliés, soit par les morceaux qu’il a publiés dans 1
journal de M. Crelle et dans celui de M. Schumache~e
soib par les communications qu'il m’a faites dans des lettr;;
pa?tlcuh‘eres“ Cest un génie, fait pour les sciences, qui
unit l"analyse la plus difficile avec une adresse inconce’va%le
et qui e.n tire les résultats les plus beaux ef les plus atten-
dus. 9'il montre une pareille sagacité dans des recherches
d'un autre genre, il deviendra sans aucun doute un des
‘ savan'ts les plus distingués de I'Europe, et il occupe déja
| parmi eux une place fort honorable. Mais ce que je dié 36
M Jacol?1 ne dois je pas, pour &tre juste, le dire aussi
de son digne émule Mr. Abel? ...... dans les sciences le
concours de divers savants semble nécessaire, pour reﬁdre
les.ldées fécondes; la théorie de la perturbat;on aurait faib
m?lns de progres si elle n'avait été traitée presque én
méme temps par Lagrange et Laplace, of on peut dive
quils se doivent mutuellement une partie de leurs succes ,
Vous .Voudrez peut-étre savoir, Monsieur, le quel de nos
deux. jeunes savans je préfere a lautre. Ils sont tous déux
aussi avancés de mon estime. M. Jacobi a publié le premier
ses deux théoremes généraux de transformation que je
iegalfde comme une grande découverte analytique et ie
jal insérés dans un premier supplément de mon tra?té
M.rAbel‘ a déduit ces mémes théoremes des methodes'
ql’ul avait publides dans le journal de M. Crelle, et le;
démonstration qu'il en a donnée dans le journal ’cité de
M. Sf:l}umacher est singulidrement remarquable par la
siiaget,clte que lauteur y déplie. M. Jacobi lui-méme rend
Justice dans une lettre, qu'il m’a adressée ... Llesprit d'in-

venti 3
lon se montre également dans les deux jeunes savants
6*
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Mr. Jacobi 2 publié le premier ses prineipaux résultats, , P2 _ 9, (o — 4 5 )
mais M. Abel semble avoir plus de profondeur dans les ~ Pt ) T senugen. Wie er schon frither hervor-
vues générales, qui ont dirigé ses recherches. Ils sont dignes eho'ben, das nan aus der Transformation der &-Funkti
tous deux de la considération des savants et de leur appul Eﬂmlttelllbai‘ fitle TI;nSformatiOHSformeln der elliptischen ]31‘?11;111
ionen herielten ; . . .
Prinzips 7ur Aufsizﬁ:l nSO :;)edlent er sich ?ﬁuer eben dieses
g der Transformationsformeln der

bienveillant.”
Die tatsichliche Berufung Ab els war jedoch nicht leicht Tut le 2
b r;f;: Ze 1 u?d 3.. Gattung; ,on peut aussi parvenir direc-
a fonction 0(u) aux formules de transformation

u bewerkstelligen und blich zuniichst im Ministerium Gregen-
en partant de son développement en produit infini; de
¥

stand l@ngerer Verhandlungen.
Jacobi, dessen Zeit die Vorlesung tiber die Theorie der 13, en suivant
, t vant une marche inverse de celle qu'on vient de
n .
présenter, on ftire sur-le-champ les formules rélatives a la

Kegelschnitte wenig in Anspruch nahm, war jetzt vollauf it
der Ausarbeitung seiner Pundamenta beschaftigt, und selbst transformation d ]
sein wissenschaftlicher Verkehr mit Bessel erlitt dadurch do 1a troisiéml; = fonctions élliptiques de la premidre et
cine lurze Unterbrechung; dieser schreibt am 2. Januar formation des ESP e;;e, ot eﬁl différentiant, celles de la trans-
onctions elliptiques de la second &
: e es S
Indem er nun die schon erwidhnte Beziehung fiir daspfr?:e-

1829 an Gauss: ,Jacobi arbeitet immer an den elliptischen
Transcendenten; SO wie frither die Multiplication, hat er
gral 3. Gattung aufstellt: IT(w, @) = uZ(a) + lo VE(TL@
8V bt o)’

jetzt auch die Division derselben gefunden. Er kommt
in grofe Verlegenheit, indem er etwas dartiber drucken betont er hier wiederum: ,cette dernid
158t, und der Stoff sich fortwihrend vermehrt. Da Sie mir _que les fonctions elliptiq;’es P lernlere‘ fOrmule fait voir
geschrieben haben, daf Sie vorlsufig nichts bekannt machen dépendent de trois éléments peiv att{(zlsleme espéce, qui
; ’ ent étre réduites & d’au-
tres transcendantes qui n'en ont que deux w;ge:g:ndl?u
> e-

werden, so bedaure ich doppelt, dab weder Abel mnoch
Jacobi Interesse ‘und Greschick zu h;.mben scheinen, mit fort gendre Abel gegeniiber das Bedenken #ufler: s
wahrender Rﬁcksml.lt auf astronomische oder andere An- gl.aubte, daB durch Einfithrung eines ima duilern zu missen
Wendul?gen z arbe%ten.“ ) ‘ Vfleder drei unabhingige Grofen in das [gntmren’ boramoters
Die Verdffentlichung der wihrend der Ausarbelh.m‘g el?gefﬁhrt wiirden. Nachdem er weite ‘ ﬂdegral 3. Gattung
benden Resultate setzb Jacobi In wiesen: ,étant supposés connus tous rle:S Tl(lieorem be-
fesquels on peut transformer un module dori?lz :cﬂeas 1’(33];:

soiner Fundamenta sich erge
einer vom 11.Januar 1829 datierten Arbeit: ,Suite des no-
d’une b
eXuno.s transformation correspondante au nombre #, on peut
exprimer par ces modules toutes les quantités de7 Ia f(ﬁ"me

tices sur les fonchions elliptiques” weiter fort und zeigh
indem er die schon frither Legendre gegentiber gemachte
7 , m, m’ étant des nombres quelconques,

eine beliebige
Multiplikation . Grades ‘iaa.as qu'il soit nécessaire de résoudre une équati
. . 2 : « ™ . ua S
dienliche Funktion ist, Zéhler und Nenner, wenn ¢ = : t” ] k (1;‘1‘16 ; driiekt er endlich noch sin am (y, %) %ur(:;usizlge
. . : . oy i+ i L . ’ Am
@ =V sinam (% %) gesetzt wird, der partiellen Differential- ol ) und sin am (M7 l) durch sin am (nu, %) aus und

‘ leitet mittel i
gleichung n(n—1)2"z+ (n—1) (ex—2%°%) %Z' +(1—aa?+ at)- gleichun ed's del: ?lgebmlsc}len i cinfuchater Gostalt o
. - g die Divisionsformeln in einfachster Gestalt ab

sin2 am

Andeutung niher agusfiithrt, daB, wenn 2 ==/TU;

rationale zur Transformation oder
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Auf diesen letzteren Punkt der algebraischen Auflosbar-
keit der Divisions- und Transformationsgleichungen kommtb
er wenige Tage darauf in dem am 18. Januar 1829 an
Legendre gerichteten Schreiben wieder zuriick:

,Apres que vous aviez résolu le premier I'équation du

neuvieme degré, de laquelle dépend la trisection des fonctions
sme temps, Mr. Abel

elliptiques, nous remarquimes en M
et moi, que I'on peut généralement réduire Véquation algé-
brique du degré n?, de laquelle dépend la nime section, &
pitme degré seulement. Ce résultat é&tait

deux équations du 4
emarque que javais faite que Pon

une conséquence de la T
peut parvenir & la multiplication en appliquant & la fonetion
elliptique deux transformations Pune par lautre. En lisant
avec attention le premier Mémoire de M. Abel sur les
fonctions elliptiques, on reconnait aisément quil a effective-
ment suivi la méme route sans cependant soupgonner, lors
du temps qu'il composa S0 Mémoire, que ¢'était le medium
des transformations par lequel il passa. Soit 2z = sin am 24,
% — sin am u, » étant un nombre impair quelcongue, silon a

by 4+ @t A"
(1 2= bt w+b(n—1)y7¢—-717 @) y= ot o D
y étant le sinus amplitude de la fonction transformée, il
faut, dapres ce que je viens de dire, pour avoir  en %,
exprimer en premier Lieu z en y, en résolvant algébrique-
ment V'équation (2); puis, en résolvant encore Péquation (1),
il faut exprimer par z toutes les fonctions de y qui se
trouveront sous les radicaux. Or comme on a toujours

plusieurs transformations qui répondent a un méme nombre #,
on trouvera de cette maniére différentes formules algébriques
pour la ni®me section d’apres les différentes transformations
par lesquelles on est passé & la multiplication. On pouvait
cependant soupgonner quil y avait une maniere d’exprimer
¢ en 2z plus simple et qui n’étaib quunique. J’ai fait con-
naitre cette forme la plus simple sous laquelle on peut
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présenter les expressions algébriques pour jeme i
dans une petite Addition fa?te 3?1 preﬁﬁer Jlxallé:zzloire szztll(i’?
Abel sur les fonctions elliptiques, et laquelle se trouv.
dans le 3. vol du Journal de M. Crelle. Elle est fondé:
sur une formule trés remarquable et dont je veux vous
parler en peu de mots ...“ Nach Mitteilung der in seiner
letzten Arbeit veroffentlichten Resultate fiigt Jacobi hinzu:
,.,A cause de Pextension inattendue qu'ont prise mes travaux.
je partage‘rm mon ouvrage en deux parties, dont la premiéré
gsera publiée dans trois mois environ; je vous en ferai hom-
mage dés que son impression sera achevée. Dans des Notes
et .des Additions jointes & la premiére partie jexposerai ce
qui est particulier & Mr. Abel, en rapprochant les méthode
de cet Auteur de celles dont jai fait usage moi-méme” i
Legendre spricht in seiner Antwort vom 9. Fek;rual~
1829 seine Bewunderung iiber die Bewiltigung des Divisions-
problems aus: ,je n'aurais jamais imaginé quil fat possible
de résoudre ainsi explicitement une équation du degré ;@2 et
de former d'une maniére practicable les différents terme
de la formule®, und fordert Jacobi im Hinblick auf Abei
nochmals dringend zur Herausgabe einer zusammenhingen
den Darstellung aller seiner Arbeiten in der Theorie gdelz
T’ranszendenten auf: ,il obtient ainsi sur vous une sorte
da,vantage, parce que vous Navez guére publié jusqua
présent que des notices qui ne font pas connaitre vos 2ne’-
thodes. C’est une raison pour que vous vous hétiez de prendre

08sessi i i i
D : ession de ce qui vous appartient en faisant paraitre
votre ouvrage le plus t6t qulil vous sera possible.

Mitten in dieser durch aufreibende Arbeit schweren

Zeit vollzog sich eine erfreuliche Anderung in der #uBere
L:emge Jacobis, Am 28. Februar 1829 berichtet der M1If
nister an den Konig, daB sowohl der stellvertretende auBer-
ordel‘lthche Regierungsbevollmichtigte als auch die philo
sophl'sche Fakultit in Konigsberg Jacobi der Befiirdgrun :
-zu einer ordentlichen Professur in allen Beziehungen fu%:
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wiirdig halten, und beantragt eine Gehaltszulage, um ihn
dadurch wenigstens gegen driickende Nahrungssorgen sicher-
gustellen; durch Kabinettsorder vom 8. Msrz 1829 wird
Jacobi zum ordentlichen Professor fiir das Fach der Mathe-
matik mit einer Gehaltszulage von 200 Thalern ernannt.
Die letzte Mitteilung Jacobis iber Abels und seine
eigne Methode der algebraischen Auflosung der Divisions-
gleichung hatte Legendre zu einer irrtiimlichen Auffassung
veranlaBt, die Jacobi in einem sehr ausfithrlichen und hoch-
interessanten Schreiben vom 14. Mirz 1829 berichtigt:
,Vous supposez que jai trouvé des moyens 4 exprimer al-
gébriguement les fonctions trigonométriques des amplitudes
que vous designez par e, €n ajoutant que sans cela ma
formule contiendrait des coefficients que je me pourrai dé-
terminer. Mais, Monsieur, ce que vous désirez, est une
chose tout & fait impossible dans le cas général, et qui
ne s'exécute que pour des valeurs spéeiales du module. Ma
formule qui donme lexpression algébrique de sin am % au
moyen de sinam (nw) suppose conuue la section de la
fonction entidre. ('est ainsi qu'on savait résoudre algébrique-
ment depuis plus d'un siécle les équations qui se rapportent
3% la division dun arc de cercle, toutefois en supposant
connue celle de la circonférence entitre, cette dernieére
wétant donnée généralement que dans ces derniers temps
par les travaux de M. Gauss... Vousvoyez donc, Monsieur,
que M. Abel a prouvé ce théoréme important, comme vous
le nommez, dans son premier Mémoire sur les fonetions
elliptiques, quoiquil n'’y ait pas traité de la transformation,
et quil ne parait pas méme avoir songé, du temps quil
le composa, que ses formules et ses théordmes trouveraient
uhe pareille application.

trop a faire pour ne pas

Quant % moi, je wai pas trouvé
nécessaire de reproduire cette démonstration dans les écrits
que j’ai publiés jusqu'ici sur cette matiere, car il me reste
épargner mon temps le plus que
possible” Auch der Nachweis von der Unmdglichkeit, die
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Gleichungen fiir die geteilten Perioden algebraisch aufzu-
l6sen, ist nach Jacobi ganz das Verdienst Abels: ,J’ai été
convaincu, et M. Abel I'a confirmé, qu'il n’est pas ”possible
de r’ésoudre algébriquement ces équations du degré n + 1;
aussi, comme M. Abel sait établir des criteres nécessaires’
et suffisants pour quune équation algébrique puisse &tre
résolue, il pourra sans doute prouver cela avec toute la
rigueur'analytique.. Quant aux cas spéeiaux, comme M. Abel
a promis en plusieurs lieux d'en traiter, je ne me su.is pas
encore occupé beaucoup de cet objet, sans doute tres-inté-
re?sant = Le module transformé ou, ce qui revient au
‘méme, le régulateur qui y répond étant supposé connu, il

faut encore résoudre une équation du degré

pour

parve.nir Aux quantités sin® am 2pw, ou 4 la section de la
foncm.on entiere. Donc vous n’aviez eu qu'a résoudre uﬁe
équation du second degré dans le cas de w = 5. M. Abel
a pro\uvé que la méthode de M. Gauss s'applique p.res ue
mot & mot & la resolution de ces équations, de sorte que
ce ne sont que les équations aux modules’ qu'on ne gait
pas rfésoudre algébriquement ...“ Vor allem aber sucht
_ Jacobi Legendres Aufmerksamkeit auf seine Unter-
suchungen in betreff der Multiplikatorgleichungen hinzu-
lenl.zen: »Aussi jal découvert une propriété tout i fait sin-
guliere de ces équations, dont les racines sont les régula-
teur§ ... ¢est qu'on peut exprimer linéairement leurs racines
caI:rees, au moyen de la moitié de leur nombre, propriété
qui m’est d’autant plus remarquable que je ne 17’ai trouvée
que par .les développements en séries qui me sont propres
et que je ne vois pas comment on peut la prouver e];
quant%tés finies, ce qui pourtant doit &tre possible. Cette
propriété servira sans doute & approfondire un jour '13, vraie
nature de ces équations du dégré # + 14 und hebt die par-
tielle Differentialgleichung hervor, mit I’Iﬂfe deren manpdie
Transformationskoeffizienten durch die beiden Moduln aus-

(
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Aber es bedurfte nicht erst dieses Hinweises von J i
um Legendre die Bedeutung jenes Theorems erk -
1assetn; schon am 16, Januar 1829 hatte er an zli)nen .
schrieben: ,Mais le mémoire . . . me parait sur assee}tge—
fl.e %ue Irous avez putblié jusque & présent par la I])profolndzzi
? e_m,a yse qui y reégue, ainsi que par la beauté et la g6
néralité des résultats”, und Jacobi berichtet er auf dla o
dAnfr;ge', am?A ];vzlchem Grunde die bereits im lelllre isggg
er Pariser Akademie eingerei bei i
gffentlicht worden, am 8‘,c§;i}i§h3682é;b(zzﬁA3§: SMnlcht Tt
des.selben unleserlich gewesen und di7eser selbst "‘m;:SkFlPt
we1telf’ um das Schicksal desselben bekiimmert habSl'c o
dar.it jai demandé & M. Cauchy qu'il me remettee.l e
SOl',l't, qui \n’a‘ jamais été entre mes mains, et je erlil;mu-
g;lilioyn a qau,fi?u:, dpour, r\éparer, s'il est pos;ible, le peu (11’333?
fontie én meﬂleuro;ii ;L une production qui méritait sans
In diesem Briefe beriihrt aber Legendre noch ei
andere Fragej, welche zu einer weiteren ir?teressant 1K e
sponden.z Z\?\nschen ihm und Jacobi Veranlassun, el';b OrrEe-
gattein sich ihm schon frither bei der Bearbeitung %ief T}:‘Leor'S
er ntegra%e 3. Gattung fiir seinen traité vermoge d H'le
zutretens einer dritten sie bestimmenden Grﬁﬁec de:SP o
gier:ii ,e nSO]ZVO]-l-l 1fu}i ddie Aufstellung der Additio;stheorzre;
en beziiglich des Arguments und de '
:1;;30}‘16;22 ;hr: 1.111‘::1111erische Berechnung groBeS Siiii:f;liitﬁj
g estellt; er nimmt daher die ihm sch
tember 1828 von Jacobi mitgeteilte Entdeck o
si.ch die Integrale 3. Gattun; mit Hilfl}e ;:r ‘;n}%;: der' S
Zﬁer Ezzllszellldenten mit nur zwei Variabeln ausdr?ir;kkizrcl) Illébszislf
o Jinuaimmggell:sse auf,. ﬁndfzt jedoch, wie er schon am,
i e 18 'bel ‘mltgétfllt hatte, Schwierigkeiten in
o it tg eines imaginiren Parameters und wendet
et j E .mlt‘ seinen Bedenken an Jacobi: ,Mais les
que jai faits pour parvenir & ce résultat” ont été

driicken kann, ,de sorte que la formation algébrique des
substitutions & faire pour parvenir a une transformation
quelcongue est entidrement réduite & la récherche des équa-
tions aux modules, formule qui donne en méme femps comme
cas spécial les expressions algébriques et générales pour la
multiplication par un nombre n quelconque indéfini, chose
tros difficile et dont vous avez da remarquer les premiers
exemples dans le 49 cghier du vol. TH dudit Recueil. I
sera de méme, si T'on faib tout dépendre de Péquation, dont
les racines donnent les valeurs de ce qui vous appelez le
régulateur, et cela conviendra peut-étre encore mieux, Ces
Jernidres semblant 8tre plus simples.“ Fndlich sieht er sich
noch mit Bezug auf die AuBerung Legendres in betreff
des merkwiirdigen Zusammentreffens seiner Arbeiten mib
denen Abels und die daran gekniipfte Aufforderung zur
beschleunigten Veroffentlichung seines groBen Werkes zu
den Worten veranlaft: ,Je ne veux ni reproduire ni pré-
venir les travaux de M. Abel: presque foubt ce que jai
publié dans ces derniers temps sur les fonctions elliptiques
contient des vues nouvelles; ce ne sont pas des amplifica-
tions de matieres dont M Abel a traité on meéme promis de
goceuper.’

Die Ausarbeitung der Fundamenta war bereits im
Februar beendet, und der Druck niherte sich auch seinem
Abschlu, als das inzwischen von Abel verdffentlichte Ad-
ditionstheorem der hyperelliptischen Integrale Jacobis Auf-

merksamkeit in hohem Grade fesselte und ibn schon 1in

dem letzten Briefe an Legendre zu den Schlupworten an-
,Quelle découverte de M. Abel que cette
généralisation de Tintégral dTuler! A-t-on jamais VU
pareille chose! Mais comment sest il fait que cette décou-
verte, peut-8tre la plus importante de ce qua fait dans les
mathématiques le sitcle dans lequel mous vivons, étant
communiquée & votre geadémie il y a deux ans, elle a pu
échapper & l'attention de vous et de vos confréres?”

geregt hatte:




