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Définitions : cartes et bords

carte = graphe plongé sur le plan
carte bipartie = faces de degré pair

bord = face avec un coin marqué

U2a,....2q,, = cartes biparties a r bords de longueurs
respectives 2a1, ..., 2a,

Question : Enumération de Gagy, ... 24, pour r > 1
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Des cartes biparties aux mobiles [BDG'04]
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Des cartes biparties aux mobiles [BDG'04]

Soit R = R(t;x1,x2,...), la série génératrice des mobiles
enracinés sur le coin d'un sommet blanc, donnée par :

R=t+> z(* R

i>1

Soit Goy = Gao(t; x1,...), la série génératrice associée a Goy,.

Proposition : %Gza — (Zaa’)RC’“



Des cartes biparties aux mobiles [BDG'04]

Soit R = R(t;x1,x2,...), la série génératrice des mobiles
enracinés sur le coin d'un sommet blanc, donnée par :

R=t+> z(* R

i>1

Soit Goyq = Gao(t; x1,...), la série génératrice associée a Goy,.

Proposition : %Gga = (Zaa)R“

Preuve :
1. Pointer un sommet de la carte

2. Appliquer la bijection

3. Décomposer le mobile autour du sommet rouge associé au bord



Formule pour les cartes biparties

Soit G2g,....2a, = G2ay....2a,(t;1,...), la série génératrice
associée a anl,_“,g

Ay -

Proposition : Soit s = Z a;,

. r—1
%GQal,...,Za (H QCLZ (2aéi 1)) jtr—_lRS




Formule pour les cartes biparties

Soit G2g,....2a, = G2ay....2a,(t;1,...), la série génératrice
associée a 92(11,_“’2

Ay -

T
Proposition : Soit s = ) ay,

T A R r—1
%GZal,...,Zar — % <H 2a; (20';/7; 1)) jtr—_lRS

1=1

= Généralise les formules d'Eynard pour les cas a 2 et 3 bords,
obtenus par des décompositions a la Tutte.



Formule pour les cartes biparties

Soit G2g,....2a, = G2ay....2a,(t;1,...), la série génératrice
associée a QQQL_“,Q

Ay -

T
Proposition : Soit s = ) ay,

T A R r—1
%GZal,...,Zar — % <H 2a; (Qa(;i 1)) %RS

1=1

= Permet de retrouver la formule des slicings de Tutte :
soit b2q, ... 24,., le nombre de cartes biparties a 7 faces

ordonnées de degré 2aq,...,2a,, avec un coin marqueé :

boas ... 20, = ! f[ 2a; (%% )

— Fixer x; = 0, V.



Digression : Arbres coalescents selon Pitman

_emme [Pitman’99] :
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e nombre d’'arbres enracinés sur {1,...,n} qui

contiennent r est n* 1.
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Digression : Arbres coalescents selon Pitman

_emme [Pitman’99] :
Pour toute forét ry de k arbres enracinés sur {1,...,n},
e nombre d’'arbres enracinés sur {1,...,n} qui

contiennent r est n* 1.

Preuve :
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Digression : Arbres coalescents selon Pitman

_emme [Pitman’99] :
Pour toute forét ry de k arbres enracinés sur {1,...,n},
e nombre d’'arbres enracinés sur {1,...,n} qui

contiennent r est n* 1.

Preuve :

1 arbre contenant 7
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Digression : Arbres coalescents selon Pitman

_emme [Pitman’99] :
Pour toute forét ry de k arbres enracinés sur {1,...,n},
e nombre d’'arbres enracinés sur {1,...,n} qui
contiennent r est n* 1.
Preuve :
n* 1tk —1)!
1 arbre contenant 7y
% J obtenu fois

ri : k arbres
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Digression : Arbres coalescents selon Pitman

_emme [Pitman’99] :
Pour toute forét ry de k arbres enracinés sur {1,...,n},
e nombre d’'arbres enracinés sur {1,...,n} qui

contiennent r est n* 1.

Corollaire :
Le nombre d’arbres de Cayley sur {1,...,n} est n™ 2.

Preuve : Appliquer le lemme pour k =n, i.e. r, := {n points}
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Cas biparti : preuve
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Cas biparti : preuve
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Cas biparti : preuve
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Cas biparti : preuve

r
~ o d?“—l g L '
R2a1,...,2ar - dtr—l R ' S = Z a”l,r
1=1
aq a2
r 7 ~ ~\S

Etape 2 : r— 2 choix



Cas biparti : preuve

~ o d?“—l g L '
R2a1,...,2ar - dtr—l R ' S = Z a”l,r
1=1
aq a2




Cas biparti : preuve

~ o d?“—l g L '
R2a1,...,2a,,a — dtr—lR J S = Z g,

Dans un sens : on choisit la prochaine composante a fusionner
— 1 — 1 composantes possibles a |'étape ¢
= (r — 1)! choix.

Dans 'autre sens : on choisit le prochain sommet blanc marqué
— r — ¢ sommets rouges internes marqués a | étape ¢

= (r — 1)! choix.

= on obtient une correspondance (r — 1)!-a-(r — 1)!
entre ces deux familles d'objets.



Cartes quasi-biparties

Carte quasi-bipartie :

au plus 2 bords de degré impair
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Carte quasi-bipartie
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Cartes quasi-biparties
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Formule pour les cartes quasi-biparties

Soit Gyy...0, =Gy, .. 0. (t;z1,...), la série génératrice
associée a Gy, . ¢, ou au plus 2 longueurs sont impaires.
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Formule pour les cartes quasi-biparties

Soit Gyy...0, =Gy, .. 0. (t;z1,...), la série génératrice
associée a Gy, . ¢, ou au plus 2 longueurs sont impaires.

N SO ST S o e __ 4
Proposition : Soit s = +2+ : 04(5) TS

r r—1
4G =1 (nlozm;)) o ps
1=

Preuve :
Idée (Cori, Chapuy) :

R2a1—|—1,2a2—1,€3,...,£r = 72’20,1 ,2&2,63,...,€7~
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Arbres bourgeonnants (Schaeffer’'97)
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Arbres bourgeonnants (Schaeffer’'97)

A: & + i fils
A A i — 1 bourgeons

A
A=t + in(%;l)Ai =R ©A~R
i>1
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Arbres bourgeonnants (Schaeffer’'97)

A: & + i fils
A A i — 1 bourgeons

A
A=t + Y (7 H4A =R ©A=R
i>1
7éza1+1,2a2—1 :
R
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Formule pour les cartes quasi-biparties

R2a1—|—1,2a2—1,€3,...,€r = R2a1 ,2a2,£3,...,£7~



